Averiguar sila formula Q(a,b) v Q(c,c) es o no consecuencia légica de cada uno de los siguientes
conjuntos:

1) {3xP(x), Vy(P(y)~Qy))}
2)  {3xPX, vy(P(y)~Qlcq)) }

eval enero 2016
1) Llamamos A1 = Ix P(x)

Az = Vy (P(y) — Q(a,y) )

B = Q(a,b) v Q(c.c)

- Buscamos un contramodelo, es decir i tal que i(Aj)=i1(A2)=V y iB)=F

- Tomamos como dominio D = {1,2,3} , por ejemplo

- i(a)=1 i(b)=2 i(c)=3 por ejemplo

- i(B)=i( Q(ab) v Q(c,c) )=F 1(Q(a,b)) = i(Q(c,c)) =F Qp(1,2)=Qp(3,3) =F

- i(A2) =i( vy (P(y) = Q(a,y)) )=V sii

i(P(a) > Q(a,a))=V  sii  i(P(a))=F 6 iQGa)=V (1)

y i(P(b)— Q@b))=V  sii | iP®)=F | ¢ W

y i(P(©)—Qac))=V sit. i(P(e)=F 0 i(Qa,c)) =V 2

iy

- (A =1i( IxPx))=V sii i(P(a))=V o 1(1’&9’4 6 i(P()=V (3
- para hacer compatibles (1), (2) y (3) elegimos ’ i(P(a))=V y i(Q(a,a)) =V

- los demas valores de i1(Q(X,y)) puedenser V o F = hay unos cuantos contramodelos con ese
dominio y las interpretaciones de a, b y c antes
fijadas

= sec ha encontrado un contramodelo = NO es consecuencia légica



2) Sean A1= 3xP(x)

A2= Vy(P(y) - Q(cc))
B = Q(a,b) v Q(c,c)

- Eneste caso Sl es consecuencia logica:

- Una demostracion con deduccién natural es la siguiente:

1.- 3Ix P(x) premisa

2. vy (P(y) = Q(c,c)) premisa

3.- P(d) elim 1, d constante temporal nueva
4.- P(d) - Q(c,c) elim 3

5.- Q(c,0) modus ponens 3, 4

6.- Q(a,b) v Q(c,c) int v 5

- portanto {A1,A2} — B

- y porel teorema de completud {A1,A2 } E B
- demostracion semantica:

buscamos un contramodelo, i.e, i talque i(Aj)=i(A2)=V y iB)=F

iB)=F i(Q(ab) vQ(cc))=F Qi(a,b) = Qi(c.c) = F
i(A2) =V i(vy (P(y)~Qlcc)) )=V

y=a  i(P@)~Qcc)) =V

y=b  i(P(b)>Q(cc)) =V

y=c i(P(a)=Q(ce)) =V

como Qi(cc)) =F Pi(a) = P1(b) =Pi(c) =F (1)

i(A3)=V i(3IxP(x))=V que no es compatible con (1)

= No hay contramodelo = SI es consecuencia légica.



