134 4 Numeros complejos

Ejercicios

4.1 Calcular los siguientes nimeros complejos y expresar el resultado en forma
binémica simplificando al maximo:
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4.3 Resolver las siguientes ecuaciones para los niimeros reales x e y:
1. (3+4i)? -2(x —iy) =x+iy
2
1+ 1 .
2. (1—3) + o = 1+

3.(3=-20)(x+iy) =2(x = 2iy)+2i — 1




4 Nuameros complejos 135

4.4 Escribir en forma polar los siguientes niimeros complejos:

1. (1+vV=3)?
2. 1+i\ﬁ

1-iV7
3. (2+3i)(1 - 2i)

L. ¢*

2. 62+i7r

3. e7r+i

4. e3_i57”
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1. 3 + Tl

2. —¢?

3. e™cos(l) +e”sin(1)i
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4. \ﬁ+ ﬁl

4.6 Calcular las siguientes raices:

1. Las raices séptimas de z = 3
2. Las raices quintasde z = 1 +1i

3. Las raices cuibicas de z = ﬁ

1. wo = 1.1699, wy = 0.7294 + 0.9147i, w, = 0.7294 — 0.9147i, w3 = —0.2603 +
1.1406i, wa = —0.2603 — 1.1406i, ws = —1.0541 + 0.5076i, we = —1.0541 —
0.5076i

2.wo = 1.0586 + 0.1677i, w; = 0.1677 + 1.0586i, wo, = —0.9549 + 0.4866i,
w3 = —0.7579 — 0.7579i, w4 = 0.4866 — 0.9549i

3. wo = 0.8605 — 0.2306i, wy = —0.2306 + 0.86057, wy = —0.6299 — 0.6299i

4.7 Hacer uso de la formula de Euler para demostrar las siguientes identidades

en C: ] ] ) )
1 ¥4 + -1z elZ _ e—lZ

cos(z) = ¢ sin(z) = T

) )
4.8 Hallar los niimeros reales a y b, tales que el niimero complejo z = zgiﬁb sea

real y su médulo sea la unidad.

3 4 3 4
dl—z,bl—g, az——z,bz——g
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4.9 Describir el lugar geométrico de los puntos z € C tales que:

z-3

z+3

Se trata de una circunferencia de radio 4 y centro en el punto (-5, 0)

4.10 Resolver las siguientes ecuaciones polinémicas:

.72 —4z+13=0

322 —1322+43z-13=0

P72 497-18=0

- HTR -T2 +122-12=0

.2%0-64=0

2274523+ 1322+ 72+ 5 =0 (ayuda: z = —1 + 2/ es una raiz)
222+ (3+1)z+2=0

~N N W =

721=2-3i,20=2+3i

=4 2=2-3i,23=2+3i

21=-2,20=1,23=-3i,24 = 3i

=1,20=-2i,z3 =2i, Z4=—i\/§, 75 =i\/§
=-22=2,23=—1-iV3,z4==1+iV3,25 =1 —=iV3,z6 = 1 +iV3

G=-1-2 =142 z3=—-4 - ¥ 7= 14 V;
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