MATEMATICAS EMPRESARIALES 1
Calculo de derivadas

1) Calcular al derivada (respecto de ) de las siguientes funciones
a) ze” Vi +3In (2 — 7).
b) a?eV®® + 3 cos (222b° — \/a).
c) 2%e"V* 4 51n <5m4\3/5 —a?

cos(z3\/a — b3)
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) 3ln (ax?® — b?)
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f) a2 eVEatab®+Vab
Solucmnes
b) a? 2\aﬁ — 3sen (2x2b3 - \/_) 4xb3.
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2) Calcular las derivadas respecto de x,y, z de las siguientes funciones:

Y
(a) 226"+ (b) sen(y?y/z — 1) + €%, (c) =

Jz
Y @ =l ), (1) Sjlg =
(g) \/ze? ™" + In(z,/y —3), (h) eV 4 glnz, (i) ——

Soluciones:

a) 2zey’ T2 2p2yev’ T2 33252y 5",

b) f@“erMy COS(\/_y —1),2v/@ycos (Vay* — 1), 5 ze™V*
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Calculo de limites

1) Calcular los siguientes limites de funciones:

senyr — &

W) =
senx — tgx
3) lm—————
) 0 In(1 + 22)
3 — 322+ 4
5) 1
) I s 5 — 4o + 12
7) lim ™ r—ar+r—1
z—1 r—1
(9) lir%:cel/””
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(11) lim

a—0er® — 1

(13) lim z(e'/* — 1)

r—00

Lo\
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(19) lim (cos(2?))"™"
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21) L
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22 + 3z + 2\
224+ x

(23) lim

Tr——+00
% + 323 — 22%
x3 + 3x4

2 __ /3
(27) lim i

-0+ 313 + 222

(25) lim

Solucién: (1) —1/6 (2) 1/2, (3

(7)1, (8) 0, (9) 5
(17)

—2/3, (26) 0, (27) —o0, (28) 0.

, (10) 0, (1

I, (18) /6, (19) e/, (20) ¢2
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(18) lim (cos x)ﬁ

r—0

(20) lim (e® + z)"/*

z—0

(22) lim (Inz)"”
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2
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24) i e
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(28) lim (3-5"°4+2.3 : )(Vx? + 3z z?)
T—00 2 .27 L 3. 523:-1—6

) 0, (4) 4, (5) 3/7, (6) no existe el limite,
1) 0, (12) +oo, (13) 1, (14) 1, (15) 1, (16) 1,
, (21) e, (22) 1, (23) €°, (24) Ve, (25)



2) Ordenar las siguientes funciones en +oco: 3%, 2% V7 9345 gr 94x yor,
Solucién: 2V* < 2715 « 297 « 37 <« 247 « 27 < 27,

3) Determinar, en funcién del pardmetro a, el valor del limite

22+ (a — 1)2? + 4(a® — 1)2*

I
e 323 4 (a? — 1)t
Solucién: Para a # —1 y a # 1 el limite es 4. Para a = —1 el limite es

—2/3, y para a = 1 el limite es 0.

4) Decimos que f(x) y g(x) son equivalentes en a (a puede ser +00) si
lim 2= = 1, y lo escribimos f(x) ~ g(z).

a) Demostrar que si f(xz) ~ g(z), entonces f(z)? ~ g(z)? para toda
constante p € R.

b) Demostrar que si f(z) ~ g(x), entonces h(z)/@ ~ h(z)9® para toda
funcién h(x) > 0. Comprobar que para f(x) = x + 1y g(z) = z se tiene
F(z) ~ g(x) en a = +oo, pero f(z)* = g(r)*

c¢) Comprobar que para f(z) =z + 1y g(z) =« se tiene f(z) ~ g(z) en
a = +00, pero e/®) » e9(®) ; Qué condicién tienen que cumplir f(x) y g(z)
para que e/ () ~ e9(#)?

d) Comprobar que para f(z) = z°+ 2%, g(r) = 23 +z se tiene f(x) ~ g(z)
en a = +o0, pero f(r) — a3 = g(x) — 23

e) Comprobar que para f(x) = 2Y/7 y g(z) = 3V/7, se tiene f(x) ~ g(z) en
a = 400, pero In f(x) ~ In g(x). Demostrar que si f(x) y g(z) son positivos
cerca de a, f(z) ~ g(x), existe L = igr(llf(x) y es 400 o un nimero # 1,

entonces In f(z) ~ Ing(x).
Solucién: c) Si lim(f(z) — g(x)) = 0, entonces e/ ~ @) en q.



